9

Observd si descopera!

“ Observa cum se poate reprezenta grafic operatia de inmultire de mai jos.

@

Matematica

Inmultirea fractiilor ordinare. Puteri

Fiecare patrime s-a impartit in jumatati. i

Mlw
N |-
1
oo |w

ANN

% : % = % = % bm luat in considerare trei astfel de pérti}
"

R )
* Inmultirea a doua fractii ordinare se efectueaza inmultind numaratorii intre ei si numitorii intre ei.

* Simplificarea se poate face si inainte de inmultire. Se simplifica totdeauna un numarator cu un numitor.

1
Exemplu: __5(_: E: 2

5 8 28 16
Spunem: 3 si 6 se simplificd prin 3. In locul lui 3 réméne 1, iar in locul lui 6 réméne 2. Apoi inmultim 5 cu
1si2cus.

 Tnmultirea intre un numar natural si o fractie se efectueazd scriind numérul natural ca fractie cu
numitorul 1.
a = =
"b1b 16 b PM3IEIITISTY
e O fractie se ridica la putere ridicand la putere atat numaratorul, cat si numitorul, la acea putere.

a) d 2 22 4
—| =— Exemplu: | - | ===—
b b" 5 5° 25

* Deoarece inmultirea fractiilor ordinare se reduce la inmultiri intre numere naturale, toate proprietati-
le inmultirii de la numere naturale raman adevarate si pentru fractii ordinare.

na_na_na 5 35 3.5 15

o TInmultirea este comutativa (factorii pot fi inmultiti in orice ordine si rezultatul inmultirii nu se modifica).
ac ca
bd db

_ )

OPERATII CU FRACTII ORDINARE
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o Tnmultirea este asociativa (daca intr-o inmultire exista trei sau mai multi factori, acestia pot fi grupati
in moduri diferite, iar rezultatul inmultirii nu se modifica).

(2.5).1_2.(£.£j
bd/ m b\d m

e 1 este element neutru pentru inmultire (numarul 1 nu schimba rezultatul inmultirii).
a a a

b b b
e nmultirea este distributiva fatd de adunare (scidere) (la inmultirea unui factor cu o sumé (diferent3), pu-
tem sa inmultim fiecare termen al sumei (diferentei) cu acel factor si apoi sa adunam (scadem) rezultatele).

1.(£+£j_1.z+1.£ 1.(£_£j_1.£_£.£
m\b d) mb md m\b d) mb md

(& J

Exerseaza!

q Asociaza fiecare eticheta cu cercul care contine rezultatul operatiei.

5D 0 B8 ) (2 B0
HEORGHEONORGORORORE

Calculeaza:
4 15 7 20 32 16 11 24 33 77 55 31
AT = b T E T ot =

Mlw
(G

w|H
B

32’

;€ ; — .
33 44 88 22 3131 13

’

5 8 10 21’

. . 12 .. 91
& Determina fractia de — ori mai mare decat —.
13 108

Calculeaza:
3 2 3 2 2 0 1 5 50
1 2 3 3 10 7 31 2°-3
a)l=1; b)|=1|; |=1|; d|=1|; e|—1|; O|=1; —1; h .
)(zj )(3) )(2) )(4) )(11) )(9) d (51j )(16-6]
u a2 w3 g4 g5 o2
@ Mareste de opt ori fractia: a) 3 b) 1 c) s d) c e) g

Care din egalitatile de mai jos sunt false? Corecteaza greselile gasite.

11
8 7 5 15 2 3 4 4 3 3 3 6 3 2
Tnmultind numarul natural n cu fractiile % % Si %,obtinem de fiecare data un numar natural. Determinati
cel mai mic numar natural nenul n cu aceasta proprietate. @
(]

- )
Inmultirea fractiilor ordinare. Puteri ‘
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Impartirea fractiilor ordinare

Observd si descopera!

“ Observa operatiile de mai jos.
A. 4 :
6

De cate ori se cuprinde

« W

Cu ajutorul desenului, obtinem rezultatul impartirii

1:?
3

le
cnl-b

Tnmultim egalitatea cu 3,

B.iz
6 3

Proba impartirii se face prin

inmultire.

4.a.1
6 3

4.3.a.

Important

egal cu 2.
& Pentrucz?m1 é 1. Rezulta
ﬁ-lzz 3 1
6 3 4 3.4
6 1

a

o Tmpartirea a doud fractii ordinare se transforma in inmultire intre prima fractie si a doua fractie

inversata.

N | W

Exemplu:

-l>|u-|

k

A3

sz_s

2_

1

()WY,

J

Problema rezolvatd

=@ Cat este jumatate din 3 sferturi?

~

Rezolvare:

Deoarece numarul de sferturi nu este par, suntem nevoiti sa determinam jumatatea unui
sfert. Vom lucra, asadar, cu optimi. Cum orice sfert are doua optimi, atunci 3 sferturi vor
fi 6 optimi, iar jumatate din 3 sferturi sunt 3 optimi.

3 2 1
3,.32.31.3
4

41 42

8

J

| Cat este jumdtate din 30 de sferturi?

Exerseaza!

Asociaza fiecarei etichete cercul corespunzator.

As 689 o€ 5108 Es
@ L4'5L8'4L'3L2. 21°
..
‘ OPERATII CU FRACTII ORDINARE

:
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§J Gaseste greselile si corecteaza-le: a) 4 : £l =1, b) 1 :3= E,' c)3: 1. 1; d) 1 : 3. é.
5 4 2 2 3 9 2 4 8
q Calculeaza, scriind rezultatul ca fractie ireductibila:
a) 2.1, f 1 11, ) 1 (21 7) 28
36’ 5' P B B
o 7. 2L, g)s.z.i. P2l
6 22 ‘6 4’ 9 1 1
.2. 2.9 "22.c’
d) % 3 4 ) 211000 : 4]5.00'
o 13,13 ) @:(E:E];
6 ' 3’ 3 2 4

2 3.5

1 Tmpértind numdrul natural n la fiecare dintre fractiile 3 obtinem, de fiecare data un numar natural.

Determinati cel mai mic numar natural nenul n cu aceasta proprietate.
{ De cate ori se cuprinde un sfert intr-o jumatate? Dar invers?
& De cate ori se cuprinde o treime in 3 cincimi? Dar in 15 cincimi? Dar in 7 cincimi?

Anaimparte un tort in sase felii egale. Daca Ana ar fi taiat tortul in 24 de felii egale, de cate ori s-ar cuprinde
o astfel de felie intr-o felie pe care a taiat-o deja?

10| Efectueazé urmatoarele calcule:

1
EEEE af2):2
6’ \a*3)e
1/11
b)—:(—:— ; e) 1.1 1
236 2 3)6’
0= (1 l) pill
3 6 236
® La care dintre aceste subpuncte ai obtinut
rezultatul egal cu 1?

W Scrie cate un exemplu de impadrtire de doud fractii in care:

a) ambele fractii sunt subunitare, iar rezultatul este, pe rand, subunitar, echiunitar si supraunitar;

b) ambele fractii sunt supraunitare, iar rezultatul este, pe rand, subunitar, echiunitar si supraunitar;

c) deimpartitul este o fractie subunitara, impartitorul o fractie supraunitarad, iar rezultatul o fractie subunitara;

e Daca deimpartitul unei impartiri ar fi o fractie subunitara, iar impartitorul o fractie supraunitara, putem
obtine drept rezultat o fractie echiunitara? Dar supraunitara? Ce se intampla in cazul in care deimpartitul
este o fractie supraunitara, iar impartitorul o fractie subunitara? Ce rezultate nu putem obtine in acest caz?

2 345 2017

1°2°3°27 2016

‘ﬂ Efectueaza urmatoarele impartiri: 2017 :
‘E Gaseste doua fractii x si y, cu proprietateacax+y=x:y.

Impadrtirea fractiilor ordinare




9

®

Matematica

Fractii/procente dintr-un numar natural

sau dintr-o fractie ordinara

“ Ana are 100 de lei. Cheltuieste 2 dinei. Yl Observa procedeele de calcul pentru

corect din coloana B. a) o jumatate din: 3 500 lei; 6 400 kg; 550 m.

b) o treime din: 1 260 km; 642 kg; 15 600 lei.

A
%din 100 ] 75 c) un sfert din: 4 800 kg; 32 400 lei; 640 km.

. 20 \5 Callcijleaza: 5 ,
10 % din 100 a) = din87; b) = din84; «c¢) = din75;
10 3 4 5

1 ] d) Y dings; ) Ldin72; ) 2 din24s.
delOO == )8 in 96; e)9 in72; )7 in

OPERATII CU FRACTII ORDINARE

a
Cati lei a cheltuit Ana? determina % din Z.
e Observa procedeele de calcul. g
[ A SIS S SSNS LSS S | |
V ) | e | 1 |
< 7
V2L LN L L | | | 6
| /TTA | | | | Il/ AN/ /S S S \ /L | |I
I~ T V7777 ¥77777 T 1
|_v_l
| | | 7 71 7
T T 1 l.g=2. 21
160 6 6 5 30
2 1 2 40 ' '
100 C=—— - ="=40 i’ AP 14 |7 A 14
' 30 30 1 15 (L8 5 15
Important
~
® Pentru a determina o fractie dintr-un numar natural inmultim fractia cu numarul natural.
2 2 14 28 2 2
Exemplu: 2 din 14inseamnd —-14=—-—=—=4 sau —-14= 2. =4 (am simplificat 14 si 7 prin 7).
7 7 71 7 7 7,
® Pentru a determina o fractie dintr-o fractie inmultim cele doua fractii.
1 1
Exemplu: % din & fnseamna —\&A/—:l
8 9 6
* Pentru a determina p % dintr-un numar natural (sau dintr-o fractie) inmultim 1Fp cu numarul natural (sau fractia).
2
Exemplu: 12 % din 200 thseamna £.2oo= 12 . 200 =2.12 =24 (am simplificat 200 si 100 prin 100).
100 ‘100 1
N )
& Asociazd fiecarui exercitiu din coloana A rezultatul @ calculeaza:
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3 4
@ Madreste numarul 400 cu: a) To dinel; b) c dinel; c¢)25%dinel; d) gdin el; e) 11—3 din el.

Micsoreaza numarul 300 cu:

3 7 8
a)50%dinel; b)100%dinel; c¢)—dinel; d)—dinel; e) —dinel; f)40%dinel.
25 30 15

Mihai are de rezolvat 48 de probleme in 3 zile. Tn prima zi rezolva o treime din numérul lor, iar in a doua zi o
patrime din numarul problemelor. Cate probleme i-au ramas de rezolvat pentru a treia zi?

L . . 5 A L% s R y
ﬂ Din cei 32 de elevi ai unei clase, g sunt fete. Cati baieti sunt in clasa?
{ Un elev are 20 de lei. Cu o cincime din ei isi cumpard o prdjiturd. Cati lei i-au mai ramas?
A . 2 . . L1 . . .5
‘ﬁ Intr-o urna sunt 36 de bile, — din numarul total de bile sunt rosii, — din numarul total de bile sunt verzi, E
din numarul total de bile sunt albastre, iar restul sunt albe. Cate bile din fiecare culoare sunt in aceasta urna?

Pretul unui stilou este 100 de lei. Pretul stiloului creste cu 10 %, iar dupa o luna scade cu 10 %. Care este
pretul stiloului dupa cele doua operatii? : ' E

Intr-o parcare avem 10 % masini negre, 12 % masini rosii, 15 % masini albastre, 25 % masini galbene si 38 %
masini albe. Daca sunt 1 200 de masini in toata parcarea, cate masini de fiecare culoare sunt?

O afacere valorain anul 2016 suma de 1 324 250 de euro. Daca ea a inregistrat intr-un an o scadere de 10 %,
cat valoreaza aceasta afacere, in anul 20177

lonut parcurge intr-o zi doua cincimi ale unui traseu montan de 45 km. Daca in a doua zi parcurge 10 km, cati
km trebuie sa parcurgad in a treia zi pentru a termina traseul?

\E loana si Razvan au la dispozitie doua tipuri de cartonase: primul tip contine doar numere, iar cel de-al doilea
tip doar procente. Pe cartonasele cu numere sunt scrise numerele: 12 300, 23 100, 32 100, 45 600 si 67 800,
iar pe cartonasele cu procente sunt scrise: 15 %, 20 %, 25 % si 30 %. Dacd Razvan a ales cartonasele 23 100 si
20 %, ce alegeri poate sa faca loana astfel incat procentul ales din numarul ales de ea, sa fie mai mare decat
procentul lui Razvan din numarul ales de acesta?

\ﬂ Ana si Radu pleaca amandoi din acelasi loc spre destinatii diferite, dar avand aceeasi directie. Ana doreste
s3 parcurgd 500 km, iar Radu 2 500 km. Tn prima zi a cél&toriilor lor, Ana parcurge o cincime din traseul ei,
iar Radu doar 4 % din traseul siu. In a doua zi, Ana mai parcurge incd 200 km, iar Radu alti 12 % din traseul
sdu. In a treia zi, Ana ajunge la destinatie, in schimb, Radu reuseste sa mai parcurgd doar alti 2 % din cei

2 500 km pe care vrea sa li strabata. ﬂ
a) Cati km au parcurs fiecare dupa prima zi? Se aflau cei doi in acelasi loc dupa prima zi?

b) Cati km parcurge Radu in a doua zi?
c) Cati km a parcurs Ana in a treia zi? Cine se afla mai departe de punctul de plecare dupa a treia zi?
d) Cati km mai are de parcurs Radu?

‘q Daca x si y sunt doua numere naturale, atunci stabileste care dintre urmatoarele numere este mai mare: x % din @

y sau y % din x? Ofera exemple pentru a justifica rdspunsul dat.
@
)
Fractiifprocente dintr-un numadr natural sau dintr-o fractie ordinard ‘
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Recapitulare
| Completeaza: 9 Completeaza:
a 5 | 13 7 a 5 13 7
6 6 8 6 6 8
b | 2 3 13 b 2
9 10 12 9
a+b 3 2 a-b 3
a-b 1 2 a:b 1
2 3 2
ﬂ Calculeaza:
1 1 1 5 1 1 1 1 1
a) = + = c) = + =; e) =+ =; ) =+ =+ =
2 3 4 6 18 12 5 5% 53
2 .3 5, 7 1
b) = + =; d) =+ —; f + + ;
) 3 4 ) 6 9 ) 2 7.3 3.7
& Calculeazd, si simplificd rezultatul:
A+ wl-3 92+ aled 924l p2-l
5 5 4 4 3 3 7 7 6 6 8 8
14 20 12 26 430 4 435 2 107 7 2010 1
g —+ .=, h) =+, )= -~ = -~ k) 7= — —; == -
17 17 19 19 13 13 11 11 10 10 20 20
ﬂ Calculeaza, scriind rezultatul sub forma cea mai simpla:
A+’ 0) 2+ 2; 92 +2; -2, 0> -1
3 12 14 7 3 4 6 3 12 8
7 .9 5 8 . 7 . 1
f)—+ =; = +3; h) 4+—=; 1-—; 13- =,
)15 20 83 ) 4+3 110 N33
gisl,l. yl-2_7. m) Y _3.
3 6 12 10 15 30 4
ﬂ Lucrati in perechi. Asociati, dupa model, fiecare litera mare din stanga cu litera mica din dreapta, pentru
care expresiile corespund numerelor. Rezolvati cerinta in cel mai scurt timp posibil.
A
dublul lui 2 (2 @
g 3
B
jumatatea lui 2 4 b
L 3 9
o . .2
patratul lui = ] 4 €
L 3 3 \ R
D , C
treimea lui 2 1 d
L 3 6
E
triplul lui 2 1 e
S 3 3
F sfertul lui Z 2 f
@ | s e

)
°
‘ OPERATII CU FRACTII ORDINARE
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y . e o 11 1 1 1 1
qCaIcuIeaza folosind proprietatile adunarii: S = E+§+Z+§+g +| —+—+—+—+—.

Q Completeaza casetele:

2 9 11 1 9 3
_+ :_; d —_— - :—; _—— = ,
a) 7 D 7 )4 D 4 )10 10
5 13 7 7 7 _15

b +—:—" —_ - — = ) h _— = —
)D 11 11 e) 2 12 D )D 13 13

33 23
€ -~ =~ f
) 18 D 18 )
q Completeaza casetele:

R N S
5 10 10 D

TIFS
|
o

{ﬂ Completeaza casetele:

az_ELl; 2 2.8 9 2 _5 dﬂ]
9 3 9

Vst YuT T g

. . 13 . . 5 , ,
{ Diferenta a doua numere este g iar unul dintre ele este = . Care este celdlalt numar?

{ﬁ Scrie fractia 1%5 ca: a) un produs de doua fractii; b) o suma de doua fractii; c) un cat de doua fractii;

d) un produs de trei fractii egale;  e) o putere a unei fractii. 8 2
3

Completeaza careul (magic) alaturat, astfel incat suma numerelor de pe fiecare
linie, fiecare coloana si fiecare diagonala sa fie aceeasi.

w |

NES

Problema rezolvatd
4 2 11 3

=@ Se considerd numereleA=1+ —,B= = +4,C=2+ 7 D= 7 + 3. Calculeaza, cat mai rapid, produsul
numerelor A+ Bsi C+D.

w

4 2
Rezolvare: CalculamA+B=(1+4)+ (§+§j=5+ g =5+2=7

11 3
siC+D=(2+3)+| —+= =5+1—4=5+2=7
7 7 7

Deci(A+B)-(C+D)=7-7=7*=49. )

1

— 2 . 5 .
Se considera numerele g = X b= 3 sic= 7 Calculeaza:

a) produsul numerelorc—-b+asic—a-b; b) diferenta (c — b)* — a*.
Compara rezultatele gasite.

1 1 1 1 1
{ Calculeaza: 1:(1——): —+4~(—+—:2) +—.
2 2 5 3 3 11

Recapitulare
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D

Evaluare = < =

= =)
o
=

7

4

r

10p Din oficiu
10p in diagrama de mai jos este reprezentats distributia numarului de elevi in functie de limba striina

studiata Tntr-o scoala.

leba germana
Limba

* Completeaza spatiul punctat cu numarul corespunzator: Numarul p este egal cu D

10p Uneste fiecare eticheta cu cercul care contine rezultatul operatiei.
3,2 5_4 2.4 3Y 2.3
7 7 9 9 3 5 5 2 4
10p 3
3
Calculeaza: a)7+§ b)§—ﬂ; c)§ -é; d | =1.
8 6 3 9 9 4 4

10p Suma a doua numere naturale este 20. Determina numerele stiind ca unul dintre ele este egal cu 2

din cel3lalt. 3
10p Cat reprezinta = 4 din 215

7 16
10p Calculeaza 24 % din 1 500 lei.
10p Calculeaza:
2
1 9 3(3 1) 4
a)|3— || =1 ; b) —:| ——— |——.
3 8 4\4 2) 9

10p 2 1Y (2 (1) .21

Stabileste dacd relatia | =—+—| =| = | +| = | +2-—-— este adevarata.

3 2 3 2 32

10p O persoand are de citit o carte de 200 de pagini. in prima zi citeste % din numarul de pagini al cartii

si nca 10 pagini, Tn a doua zi citeste % din restul paginilor si inca 20 de pagini, in a treia zi citeste

% din cat i-a mai ramas de citit si inca 30 de pagini, iar in a patra zi citeste paginile ramase. Cate

pagini a citit acea persoana in fiecare zi?

@

°
‘ OPERATII CU FRACTII ORDINARE
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Exersezi si progresezi!

“ in desenele de mai jos, piesele de domino reprezintd fractii (piesa de domino reprezinta fractia % ).

Completeaza punctele lipsa.
[ ]
[ J + = 2
..
[ ]
o o
° ...
oo T [oe T =3
e o o o
.. [ ]
[ ]
T Joeeof T [eo * =4
[ ] o O o o
o O [J
o o o o [ ] [ N J
[ ) ® e o
[ K ] o o [ J e o
+ ° + oo + o o *+ e ol =5
° [ ] e o e o
o O o O o O
o o ° ° °
o o [ ] [ ]
o o ° d °
+ + o T o + ° o + o of =6
[ ] [} [ ]
[ (J o O o O
[ ] e o
[ ] [ ]
+ 0 + ° + o + o o + o o + e o =7
L] (] .. o O o O ...
¢ Piesa de domino Q reprezinta fractia g . Jocul de domino are 28 de piese.
* Piesa D (care ar reprezenta % ) nu e folosita. Celelalte 27 de piese sunt folosite in acest exercitiu, fiecare

o singura data. Fractiile % Si % reprezinta aceeasi piesa.
W Verifica egalitatile:

4 1 5 3 5 .1 5 1) 4
g8 4 1.8 12 2l pB (22|18 5,3, c)4——2—=(4—2)+(———)=2—.
15715 15 15 (15 15) 14 \14 14) 14 14 14 “ "9 ‘g 9 9) %9

¥ Calculeazd, simplificand mai intéi fractiile:

7 20 40 1 11 55, 28 15 14 5 18 9
a)___r b)___l c)___l d)___l e)___; f T
3 12 100 20 77 32 40 49 35 20 30
@ Calculeaza:
a)§+4—4—7; b)§—3+1; c)é—z+i d)1—£+§; e)2—5—2—7—3—7; f)1—8—1—5+2.
3 6 15 5 5 12 15 27 18 8 24 137 18 30 6

W Calculeazd cat mai rapid posibil: @

+ = b) = + U - - === . @
3 - . ®
Exersezi si progresezi! ‘
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@ Verifica dacd sunt adevdrate urmatoarele egalitati:

1
a)_=1—1,' C)i+i+i:1——;
1-2 2 1.2 23 3.4 4
1 1 1 1 1 1 1
b) —+-—=1->; d —+—+—+—=1- =.
1.2 23 3 ) 1.2 2-3 34 4.5 5
e Daca sunt adevarate, gaseste scrieri asemanatoare pentru 1 — % si pentru 1 - %

Problema rezolvata

13

Compune o problema care sa se rezolve dupa relatia 2 - (x+?] o

4
Rezolvare: O fractie se aduna cu jumatatea lui 13. Din dublul rezultatului obtinut se scade sfertul lui 15
si se obtine 10. Care este fractia?

10.

. . . ) 15Y 5 1|1
q Compune o problema care sa se rezolve dupa relatia 2-X+I :E+E :5=5

El
48

- . . o . . . . 5 7 o
q Determina cel mai mic numar natural nenul care inmultit cu fiecare dintre fractiile ' 16 da rezultate

numere naturale.

¥ La dublul unei fractii se adaugd 25—7 si rezultatul se imparte la 17—5, obtinandu-se 15. Determina fractia.

CaIcuIeazz?r.‘S—1+1+1+1+1+1+1.|.1.|.1.|.1
) R R L A A L L LI L L L

Calculeaza:
)2 2 2 2 2 1 b)4 4 4 4 4 1
a §+¥+3—3+...+3?+31W'|‘W; E+?+5—3+...+5?+51T+51T-

W Mihai are % din suma de bani pe care o are Ana. impreund au 140 de lei. Ce suma de bani are fiecare?

\ﬂ Radu parcurge un traseu in trei zile. in prima zi parcurge % din traseu. In ziua a doua parcurge %din restul

traseului, iar in a treia zi parcurge 30 km. Ce lungime are traseul?
Ana si Radu au impreuna 245 de timbre. Cate timbre are fiecare daca % din numarul de timbre ale Anei
inseamna tot atat cat % din numarul de timbre ale lui Radu?

‘ﬂ Radu are cu 30 de lei mai putin decat Ana. Ce suma de bani are fiecare daca

% din suma de bani a Anei reprezintd jumatate din suma de bani a lui Radu?

S

)
°
‘ OPERATII CU FRACTII ORDINARE





